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ΘΕΜΑ 1ο   ∆ίνεται η ευθεία (ε): 3 4, 2x y z x y z+ + = + − = − και το επίπεδο (π) : 2 0.x y z+ − + =  

1) Να γραφεί η ευθεία (ε) ως τοµή δύο επιπέδων 1( )q  και 2( )q  παράλληλων προς τους άξονες συντεταγµένων: του 

1( ) // 'q z z και  2( ) // 'q x x .  
2) Να βρεθεί µια παραµετρική παράσταση της (ε).  
3) Να εξετασθεί αν η ευθεία (ε) τέµνει, ανήκει ή είναι παράλληλη προς το επίπεδο (π). 
4) Να βρεθεί η εξίσωση του επιπέδου (q) που περιέχει την ευθεία (ε) και είναι κάθετο στο επίπεδο(π). 
  

ΘΕΜΑ 2ο  1.  Να γίνει αναγνώριση και σχεδίαση σε διαφορετικά σχήµατα, των γεωµετρικών τόπων των σηµείων 
( , , )M x y z του χώρου για τα οποία:  
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2.  ∆ίνεται η καµπύλη (γ) 2 2 , 4z x y z= + = . Να βρεθεί η εξίσωση του κώνου  µε οδηγό την (γ) και κορυφή το σηµείο 
(0,0,6)K . Να γίνει σχεδίαση της καµπύλης (γ) και του κώνου. 

 
ΘΕΜΑ 3ο   ∆ίνεται ο 3x3 πραγµατικός πίνακας  Α, τέτοιος ώστε: 

T T T T T T[1,1,1] [3,3,3] , [1,1,0] [0,0,0] , [1,0, 1] [ 2,0,2]A A A= = − = − . 
1. Να βρείτε τα χαρακτηριστικά ποσά του πίνακα Α. 

2. Να προσδιορίσετε τον πίνακα Α (δίνεται: 

11 1 1 1 1 1
1 1 0 1 2 1
1 0 1 1 1 0

− −⎡ ⎤ ⎡ ⎤
⎢ ⎥ ⎢ ⎥= − −⎢ ⎥ ⎢ ⎥

− −⎢ ⎥ ⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎣ ⎦

). 

3. ∆είξτε ότι η γραµµική απεικόνιση: 3 3:T →  που ορίζεται, ως προς τη κανονική βάση του 3 , από τον πίνακα Α 
είναι η ( )( , , ) 3 ,3 3 3 ,5 5 3T x y z x y z x y z x y z= − + − + − + . 

4. Να βρείτε τον πυρήνα και το σύνολο τιµών της Τ. 
5. Ποιος είναι ο πίνακας της Τ ως προς τη βάση { }(1,1,1),(1,1,0),(1,0, 1)B = − ; 

 
ΘΕΜΑ 4ο   
Α) Έστω ο υπόχωρος  του 4  : [ ](2,2,1,3),(7,5,5,5),(3,2,2,1), (2,1,2,1)V = . 

1. Να βρείτε µια βάση του V και να την επεκτείνετε σε µια βάση του 4 . 
2. Αν το ( )6 ,1 , 1 ,2x Vλ λ λ λ= + + − + + ∈ , να βρείτε τη τιµή του λ∈ . 

Β) Να βρεθούν ικανές και αναγκαίες συνθήκες για τα , , ,α β γ δ ∈  ώστε το παρακάτω σύστηµα να είναι συµβιβαστό: 
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∆ιάρκεια εξέτασης  3 ώρες.                                     Καλή επιτυχία ! 


