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ΘΕΜΑ 1   Α)  ∆ίδονται τα επίπεδα: ( ) : 4, ( ) : 2x y z x y zπ ρ− + = + − = .  
Να δειχθεί ότι τέµνονται και να βρεθεί µια παραµετρική παράσταση της ευθείας που ορίζουν και ένα 
παράλληλο διάνυσµα της. 
Β) Να βρεθεί η τιµή της παραµέτρου k ώστε να υπάρχει επίπεδο που να περιέχει την ευθεία 
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να βρεθεί η εξίσωση του επιπέδου αυτού. 
 
ΘΕΜΑ 2   Α)  ∆ίνεται ο κύκλος: 2 2 2( ) 9, 3c x y z y z+ + = + = .  

1. Να σχεδιασθεί, σχεδιάζοντας τις επιφάνειες που τον ορίζουν.  
2. Να βρεθεί το κέντρο και η ακτίνα του.  
3. Να βρεθεί η εξίσωση της προβολής του κύκλου (και να χαρακτηρισθεί), στο επίπεδο xOy .  

Β) ∆ίνεται η γραµµική απεικόνιση ( )3 2
1 2 3 1 2 3 1 3: , ( , , ) ,T T x x x x x x x x→ = + + − . Να βρεθεί µια 

βάση και η διάσταση για τον πυρήνα ( )N T και για το σύνολο τιµών της ( )R T . 
 
ΘΕΜΑ 3 Α) ∆ίνονται οι υπόχωροι του 4 :  1 {( , , , ) : , }V x y z w x y z y w= = = +  και 

2 {( , , 2 , ) : , }V x x y x y x y x y= + − − ∈ . Να βρείτε:  
1. Βάσεις και τις διαστάσεις των υποχώρων 1 2V V+ , 1 2V V∩ , 1 2 1 2( ).V V V V+ + ∩   
2. Έναν υπόχωρο 3V  του 4 τέτοιον ώστε να είναι 1 2 3V V V+ + = 4 . 

 Β) Να βρείτε τις τιµές του λ∈  ώστε το παρακάτω σύστηµα 
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1. Να είναι αδύνατο. 
2. Να έχει µοναδική λύση. 
3. Να έχει άπειρες λύσεις. Στην περίπτωση αυτή να λύσετε το σύστηµα. 

 

ΘΕΜΑ 4 ∆ίνεται ο πίνακας  
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1. Να βρείτε τις ιδιοτιµές του Α και αντίστοιχα ιδιοδιανύσµατά του.  
2. Να βρείτε µια διαγωνοποίηση του Α. 
3. Να βρείτε µια διαγωνοποίηση του πίνακα 1B A A−= +   

 
Τα θέµατα είναι ισοδύναµα 

 
∆ιάρκεια εξέτασης  2.5 ώρες.                                     Καλή επιτυχία ! 


