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Ονοµατεπώνυµο..................................................................................................  Α.Μ ......................... 
 
 
ΘΕΜΑ  1ο  ∆ίνονται τα επίπεδα: ( ) 4x y zπ + − =  και ( ) 2x y zσ + + =   

1) Να αποδειχθεί ότι τέµνονται και να βρεθεί  µια παραµετρική παράσταση της ευθείας  (ε) που ορίζουν. 
2) Να αποδειχθεί ότι η τοµή τους (ε) κείται στο επίπεδο 3 3 8x y z+ + = . 
3) Να βρεθεί η εξίσωση του επιπέδου (q) που διέρχεται από το σηµείο (6,7,5)P και είναι κάθετο στην 

ευθεία (ε). 
 
ΘΕΜΑ 2: Α) Να σχεδιασθούν οι καµπύλες και να βρεθούν παραµετρικές παραστάσεις: 

2 2( ) : 1, 6x y z yγ + = + =  και  2 2( ) : 4 , 6c z x y z y= + + = . 
Β) Να σχεδιασθεί και µετά να βρεθεί η εξίσωση της  κυλινδρικής επιφάνειας µε οδηγό καµπύλη την (γ) και 
γενέτειρες κάθετες στο επίπεδο 6z y+ = .  
 
 
ΘΕΜΑ  3ο : Α) Να αποδείξετε ότι τα σύνολα  

{( , , ) : 0, 0}V x y z x y z x y z= + − = + + =  και {( , , ) : 0}U x y z x y z= + − =  
είναι διανυσµατικoί υπόχωροι του 3 . Να βρείτε  το ορθογώνιο συµπλήρωµα  V ⊥  του V  και κατόπιν µια 
βάση και τη διάσταση του U V ⊥∩ . 
Β)  ∆ίνεται η γραµµική απεικόνιση 2 3:T → , µε (1, 1) (1, 2, 1), ( 1, 0) ( 1, 0, 1)T T− = − − = − . Αφού, 
βρείτε τις συντεταγµένες του ( , )x y , ως προς τη βάση {(1, -1), (-1, 0)} του 2 , να βρείτε τον τύπο της T , τον 
πυρήνα της και το σύνολο τιµών της. 
 
 
ΘΕΜΑ 4ο : Α) Να λυθεί το σύστηµα   
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Β) ∆ίνεται η γραµµική απεικόνιση  
4 3: , ( , , , ) ( , 2 , )T T x y z w z w z y w x→ = + − + . 

Να βρείτε τον πίνακα της T ως προς τις κανονικές βάσεις των 4 , 3 . 
 

Γ) ∆ίνεται ο πίνακας  
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 . Να βρείτε την τιµή του α ώστε ο πίνακας Α να έχει ως 

ιδιοδιάνυσµα το [2 1 2]ΤΧ = − . Κατόπιν να βρείτε µια διαγωνοποίηση του 2A . 
 
 

Τα θέµατα είναι ισοδύναµα 
 
 

∆ιάρκεια εξέτασης  2 ώρες και 45 λεπτά.                                     Καλή επιτυχία ! 
 
 


