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1. Δίνονται οι αντιστρέψιμοι πίνακες ,X Y ν∈Π . Να δείξετε ότι : 

i) ( ) ( ) 11X X
Τ −− Τ=               ii) ( ) ( ) ( )1 11XY X Y

Τ − −− Τ Τ⎡ ⎤ =⎣ ⎦  

2. Έστω  
1

,
1

A
λ λ

λ
λ λ

+⎡ ⎤
= ∈⎢ ⎥− −⎣ ⎦

. i) Να αποδείξετε ότι είναι  
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ii) Να υπολογίσετε το άθροισμα  ,2 2νΙ+ Α+ Α + + Α ν∈ .  

3. Δίνονται οι πίνακες  νΠ∈BA,  τέτοιοι ώστε: ο A  είναι συμμετρικός, ο B είναι αντισυμμετρικός και ο A B+  

αντιστρέψιμος. Αν 1( )( )A B −Γ = Α−Β + , να δείξετε ότι και ο Α - Β αντιστρέφεται και ισχύει:   

α) Γ ( )A B Τ+ ΤΓ = A B−        β) ( )2 2A B (Α+Β)ΤΓ − Γ =
-1

. 

4. Δίνονται οι πραγματικοί ν ν×  πίνακες  ,B Γ  και ο πίνακας A =B i+ Γ . Να δείξετε ότι ο A  είναι ορθομοναδιαίος 

αν και μόνο αν, ο πίνακας B ΤΓ  είναι συμμετρικός και .B B IΤ Τ+ Γ Γ =  

5. Να   υπολογιστούν   οι   πίνακες   INA ∈νν ,    όπου   
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6. Αν  νΠ∈BA, ,  να  αποδειχθεί  ότι: 

i)  ( ) ( ) ( )tr A B tr A tr B+ = + .  ii) )()( BAtrABtr = .  iii)  Δεν υπάρχουν πίνακες νΠ∈BA,  τέτοιοι ώστε 

AB BA I− = . (iv) Αν  νΠ∈A   τέτοιος  ώστε  0)( * =AAtr ,  τότε OA = . 

7. Αν  ο πίνακας A ν∈Π  ικανοποιεί τη σχέση  0Ι+ Α+ + Aκ = ,  για  κάποιο  INκ ∈   να  αποδειχθεί  ότι  ο A  

είναι αντιστρέψιμος με -1Α = Ακ . 

8. Έστω  νΠ∈A   τέτοιος  ώστε  2( 3 )A I O+ = . Να  αποδειχθεί  ότι  ο  πίνακας  A   είναι  αντιστρέψιμος  και  να  

γραφεί  ο  1−A   με  την  βοήθεια  δυνάμεων  του  A . Να  αποδειχθεί  επίσης   ότι   και   ο   πίνακας  A I+   είναι   
αντιστρέψιμος και να βρεθεί ο αντίστροφός του. 

9. Αν οι πίνακες νΠ∈BA,  ικανοποιούν τις σχέσεις AA =2 , BB =2  και  BABA +=+ 2)( ,  να   αποδειχθεί   
ότι   OBAAB == . 

10. Διαμερίζοντας   κατάλληλα   τον  
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,   υπολογίστε    τον   3A .  
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