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1. Eotow v € N*. ¥10 obvoho Z twv axepaiov apriuodv opillovpe ) oyéon «= (mod v)» oc
e&n¢:

z =y(mod v) & x — y = axépoto TOAATAESIO TOU V.
No dei€ete 61t 1 «= (mod v)» eivar oyéon wooduvopias 6to Z. Na mpoodiopioete Tic xAdoelg
ooduvapiac mou opilovtan. (Trddeln: Aeilte ot otny i xAdor avixouy ot axépatot aprduol
ot onofot agRvouy To dlo uréhotno ue dranpétn To V).

2. Y10 obvoro R twv mpoypotixey apriumy opilouue ) oyéon S we e&hg:
(z,y) € S =22 —y* <0.

Na napacthoete ypagixd to ohvoho S.
‘Opowa av 1 oyéon S opolel we: (7,y) € S & 23 = 22(y + 2).

3. B10 C* = C\ {0} opilovpe 0 oyéon «~» wc: z ~w & |z|(Jw|* + 1) = |w|(|z]> + 1). Na
detlete OTL 1 «~» elvan oyéor tooduvayiog oto C*.
AvaeR, 0 <a <1, va tapacTAOETE YaQXd TNV xAdoT [00duYApidS Tou a.

4. Hiobtnta zxy = z+y+2%y? opller pla npdZn * 010 R. Na Beeite 0 oudétepo otoryeio e

Tedéng * xat va del€ete 6T xdve otoyelo v € R* pe o < K7 €yl 600 oUUUETPIXE oToLyElaL, EVE
1 x z 4 7 e 14 7
xde r € R ue x > —= Oev €yel oupuetpixd otowyelo, og tpog Ty medln auth. To otoryela

V4

€)OUV GUUUETEIXE XAl TTOLd,;

w={[2 s wver),

e mpdeic TV «+» mpboldeon mvdxwy xat «-» tok/opd mvdxwy. No deilete bt

i) H ahyeBpixd Sopry (M, +) eivor avupetadetind ouddo.

ii) H ahyeBpxd dophy (M*, - ) eivar ouddo.

ili) H ahyePpixh Soury (M, +, - ) eivar odpa. Koatémy va Moete oto M v egiowon
X?+1=0.

6. 'Eotww 7 oudda (G, -).

i) Na def€ete 6t yia xde a,b € G woyder: (a-b)~ =b"1-a™1) émov pe 271 ouuPorilovpe
10 ouppeTpixd (avtiotpogo) tou = € G.

ii) Av woybet 1 oyéon (a-b)? = a? - b? yio x4 a,b € G, va deifete 6T 1 oudda G efvor
avTiueTadeTIXN.

1
0, 5=
V4

5. Oewpolye 10 cUYVOAO

7. O daxtihog (A, +, - ) Myetou doxtdhiog tou Boole av woyter: 22 = x yia xdde x € A.

Na det€ete 61 xdie daxtOhog tou Boole eivon avtipetadetindg xon toydel  +x = 0 yia xdde
z € A.

8. Eotw (G, - ) pia opddo xow H C G, H # (). To H Myeton vroowdda tne G av 1o H eivau
oudda wg Tpog TV mEdly - e G.
No deifete 61t éva unoolvoho H # ) tne opddac G eivon unoopdda e G av xon uévo av 1oy det

z-y~1 € H vy xd¥e x,y € H, énov y~! eivor 10 ouppetpind tou y € G.
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