
 
 

ΣΧΟΛΗ  ΕΦΑΡΜΟΣΜΕΝΩΝ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ ΚΑΙ ΦΥΣΙΚΩΝ    
ΕΠΙΣΤΗΜΩΝ 

 
ΑΝΑΛ. ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ και ΓΡΑΜΜΙΚΗ ΑΛΓΕΒΡΑ   

  
Επαναληπτική Εξέταση  - ΦΕΒΡΟΥΑΡΙΟΣ  2003 

 
 
      Να απαντήσετε και στα 4  παρακάτω θέµατα : 
 

1.  ∆ίνονται οι ευθείες  ( 1ε ): 1
2

x − = y = 1
3

z +  και ( 2ε ):  x-y+2z-6=0, 2x+y-3z-1=0.  Να δείξετε ότι 

τέµνονται και να βρείτε το σηµείο M της τοµής τους. Κατόπιν να βρείτε την ορθή προβολή 0M του  
σηµείου M  στο επίπεδο (π): .   x+y-z=0
 
 
2. (α) Να δειχθεί ότι η τοµή δύο υποχώρων  ενός διανυσµατικού χώρου V, είναι επίσης 
υπόχωρος του V. 

1 2V ,V

 

(β) Θεωρούµε τους υποχώρους του :  4

     που παράγεται από τα διανύσµατα  (1,-2,3,-1), (21V , 1, 4,5)−  και  
    που παράγεται από τα διανύσµατα  (1,1,2,3), (4,-2,9,7), (5,-1,11,10). 2V
 Να βρείτε µία βάση του υποχώρου και την διάσταση  του υποχώρου   1V V+ 2

k

3
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3. (α) Έστω  δύο διανυσµατικοί χώροι και µία γραµµική απεικόνιση, «1-1» και 
«επί». Αν   είναι µία βάση του , να δείξετε ότι το σύνολο { } 
είναι µία βάση του V . 

,U V T: U V→

1 2{ , ,..., }ku u u U 1 2T(u ),T(u ),...,T(u )

 
(β) Έστω η γραµµική απεικόνιση  τέτοια ώστε: Τ(-1,1)=(2,1,1), Τ(0,-1)=(-1,0,1). Να 
βρεθούν: 

2T: →

( i )  Ο τύπος της Τ.    (ii)  Ο πίνακας της Τ ως προς τις κανονικές βάσεις των   2 3, .
 
 
4.    Να λυθεί το σύστηµα :  

2

x+y+z=1
x+ y+z= ( )
x+y+ z=

λ
λ λ

λ λ
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για τις διάφορες τιµές της παραµέτρου .λ∈  
 
 
 

∆ιάρκεια εξέτασης  3 ώρες                      Καλή επιτυχία. 
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